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Esercizio 1. Si consideri il seguente endomorfismo F : R4 → R4:

F (x, y, z, t) := (αx− αy, βz − βt, αx+ αy, βz + βt),

dove α e β sono parametri reali. Si consideri R4 munito del prodotto scalare standard.

a) Stabilire per quali valori di α e β, F è una trasformazione ortogonale.

b) In corrispondenza di tali valori, determinare una base ortonormale del sottospazio

F−1(W )

dove F−1 denota l’inverso di F , mentre W è il sottospazio

W = {(x, y, z, t) ∈ R4 : t = 0}.

Esercizio 2. Sia fissato in A4(R) il riferimento affine standard R(O,B). Siano S e T i
sottospazi affini di A4(R) definiti da

S :

{
x+ y − 1 = 0

2x− z + t = 0
T :

{
x+ y − z = 3

2x+ t+ 2 = 0

a) Stabilire se S e T sono incidenti e, in caso affermativo, deteminare la dimensione di
S ∩ T , una base della giacitura, e un sistema di equazioni parametriche.

b) Determinare la dimensione di S ∨ T , una base della giacitura, ed un sistema di
equazioni cartesiane.

Esercizio 3. Sia fissato in E2(R) il riferimento cartesiano standard R(O,B). Sia consideri
la retta

r : x+ 3y − 2 = 0,

e sia ϕ : E2(R)→ E2(R) la riflessione rispetto alla retta r.

a) Si determinino le equazioni di ϕ.

b) Considerata la traslazione tv di vettore v = (1, k), si stabilisca per quale valore di
k ∈ R l’isometria tv ◦ ϕ è una riflessione.


