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1. Sia 7 un intero positivo e sia

M, ={oe S,|n divide o(0)}.

(a) Determinare |M 4|.

(b) Dire per qualin siha M, "M, #O.

(c) Determinare due interi positivi 4 e k tali che M,cM,cM, ove le
inclusioni sono strette.

2. Sia @€ Z,.Si consideri I'applicazione

L[ x] L Z40x] _
¢ A4+1)_) AZ+ax+2)

tale che, per ogni f(x)e Z,[x],
o[ f ()] .

x+1

)=Lf ()]

X rax+2’

(a) Dire per quali & l'applicazione ¢ ¢ ben definita.

(b) Per tali ¢ determinare ‘q)'l([ﬁ] )‘.

K +ax+2

p2 -1

3. Sia p un numero primo positivo. Sia f(x) = x* "' + px+ p’ +1e Z[x].

(a) Provare che, per ogni p, f(x) ¢ privo di radici razionali.
(b) Trovare un primo positivo p tale che la riduzione di f(x) modulo p sia
riducibile in Z [x] e determinare una sua decomposizione in fattori

irriducibili.



