Gruppi di ordine 5

w |w

Nessun elemento diverso da ¢ & simmetrico di sé stesso. Possiamo supporre che
* x e Y siano l'uno il simmetrico dell'altro;
* z e w siano l'uno il simmetrico dell'altro.

e |x |y |z |w

Si osserva che x*z € {y, w}. Supponiamo che sia x*z = y. Per la commutativita (di cui gode ogni gruppo di ordine 5) sara anche z+x = v.

e |x |y |z |w




Il resto si completa sulla base della cancellabilita:

e |x |y |z |w

X Yy |z
y |e

z |y e
w e

x |w y |z
y |e X
z |y e
w x e

x |w y |z
y |e X
z |y e
w x le |y

x |w y |z
y |e X
z |y |w e




Ed ecco la tabella completa:

e |x |y |z |w

z |y |w |x |e

w |z |x |e |y

La struttura & univocamente determinata, a meno di scambiare i nomi degli elementi.
Riscriviamo la tabella riordinando righe e colonne:

e |x |w |z |y

y e |x |w |z

2n

i—
Questa & la struttura di Rs, il gruppo delle radici quinte dell'unita. Posto &« = e 5, si ha infatti che

Rs ={a° al,a?, a3, at).




