
 Sottogruppi di un prodotto diretto Sottogruppi di un prodotto diretto
  
Siano Siano  e  e  gruppi. Sia  gruppi. Sia  un sottogruppo di  un sottogruppo di  e sia  e sia  un sottogruppo di un sottogruppo di  GG ,, ∗∗(( 11 11)) GG ,, ∗∗(( 22 22)) HH11 GG11 HH22

Allora il prodotto diretto dei gruppi Allora il prodotto diretto dei gruppi ) e ) e  è un sottogruppo di è un sottogruppo di  GG ..22 HH ,, ∗∗ ||(( 11 11 HH 11
HH ,, ∗∗ ||(( 22 22 HH22

))

Basta osservare cheBasta osservare cheGG ×× GG ..11 22

• • ad ad  appartiene l'elemento neutro   appartiene l'elemento neutro   di  di , poiché, essendo , poiché, essendo   HH ×× HH11 22 ee ,, ee ,,(( 11 22)) GG ×× GG11 22 HHii

sottogruppo di sottogruppo di , si ha che , si ha che  (si ricordi che  (si ricordi che  denota l'elemento neutro di  denota l'elemento neutro di ););GGii ee ∈∈ HHii ii eeii GGii

• • per ogni per ogni  il simmetrico  il simmetrico  di  di  in  in  appartiene appartiene  xx ,, xx ∈∈ HH ×× HH ,,(( 11 22)) 11 22 ,,xx⏨⏨11 xx⏨⏨22 xx ,, xx(( 11 22)) GG ×× GG11 22

ad ad , poiché, essendo , poiché, essendo  sottogruppo di  sottogruppo di , ,  (si ricordi che  (si ricordi che  denota denota  HH ×× HH11 22 HHii GGii ∈∈ HHxx⏨⏨ii ii xx⏨⏨ii

il simmetrico di il simmetrico di  in  in ).).xxii GGii

  
Tuttavia, non sempre i sottogruppi di Tuttavia, non sempre i sottogruppi di  sono del tipo suindicato. Ad esempio, in sono del tipo suindicato. Ad esempio, in  GG ×× GG11 22

 non lo è il sottogruppo  non lo è il sottogruppo Questo è un sottogruppo,Questo è un sottogruppo,  ZZ ××ZZ ,,22 22 HH == {{ 00 ,, 00 ,,   11 ,, 11 }}..   (([[ ]]22 [[ ]]22)) (([[ ]]22 [[ ]]22))

in quanto finito e chiuso rispetto alla somma del gruppo. Non è però un prodotto diretto diin quanto finito e chiuso rispetto alla somma del gruppo. Non è però un prodotto diretto di  
sottogruppi sottogruppi  e  e  dei due fattori diretti, in quanto, se lo fosse, ad entrambi  dei due fattori diretti, in quanto, se lo fosse, ad entrambi  e  e   HH11 HH22 HH11 HH22

dovrebbero appartenere gli elementi dovrebbero appartenere gli elementi   e   e , e quindi entrambi coinciderebbero con , e quindi entrambi coinciderebbero con ,,  00[[ ]]22 11[[ ]]22 ZZ22

dando così origine, se composti con il prodotto diretto, al sottogruppo totale di   dando così origine, se composti con il prodotto diretto, al sottogruppo totale di   ZZ ××ZZ ..22 22

  

  

  


