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1. Dato un intero positivo n, € posto N = n(nz ), per ognices, sia
C(o) = {a eS, |oa= aa} . Si supponga che o abbia struttura ciclica

(n,n—1,...,2,1).

(a) Nelcasoin cui n>4, direse C(o) ¢ un sottogruppo ciclico di S, .
(b) Sia o0 =(1,2,3)(4,5). Provare che C(o)=C((1,2,3)) " C((4,5)).

2. Siano n ed m interi maggiori di 1.

(a) Dimostrare che esiste un omomorfismo di gruppi non nullo e non bigettivo
@: 4L, x%,—>17, . Determinare esplicitamente un omomorfismo siffatto

quando n=2,m=3.

(b) Determinare il numero dei divisori dello zero dell’anello Z, xZ .

(c) Provare che, se n ed m non sono coprimi, allora per ogni omomorfismo di
gruppi v :Z, x7Z —Z, , sihache y (1], )=9.

nm?

3. Sia n un intero positivo. Per ogni k {0,1,...,n}, sia o, = 2k 41,
(a) Determinare un polinomio irriducibile in Q[x] che abbia tra le sue radici il
numero complesso « = Hak .
k=0
(b) Determinare un polinomio di R[x] di cui siaradice, perogni k € {0,1,..., n}

e che sia privo di radici reali.



