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1. Siconsiderino in S, le seguenti permutazioni:

o =(1,2,3,4)(5,6)(7,8)(9,10,11,12,13,14,15)(16,17,18,19, 20),
7 = (1,3)(2,4)(5,7)(6,8)(9,11,13,15,10,12,14)(16, 20,19,18,17).

Si consideri inoltre il seguente sottogruppo di S,,: C(o) ={a €S, | ao =oa}.

(a) Determinare (o) N ().
(b) Provare che |C(c) NC(r)|>560.
(c) Dire se esiste un sottogruppo ciclico di S,, contenente {o—,r}.

(a) Determinare I’insieme degli interi n>2 per i quali la seguente applicazione
e un omomorfismo di anelli:

§0n :Zn _)le
[a], —[a*—a’], perogniacZ.

(b) Determinare I’insieme delle coppie ordinate di primi positivi distinti (p, Q)
per le quali la seguente applicazione € un omomorfismo di gruppi:

Voq :Z—)qu

ar[a™M-af-a"]  perogniacZ.

pq

3. Dato un numero primo p >0, si considerino i seguenti polinomi di Z [X]:

101

f(X):IJFZXpi, g(X)=T+§:xpi, h(X):I+§:xpi.

(@) Determinare I’insieme dei valori di p per i quali f(x) e g(x) hanno in Z

una radice comune.
(b) Determinare un valore di p per il quale h(x) divide f (x).



