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Appello dell'8 febbraio 2018

1. Siconsiderino in §, le permutazioni

o, di struttura ciclica (10,5,4,1,1),
7, di struttura ciclica (15, 2,2,2),

e, in § . le permutazioni

12°

a, di struttura ciclica (8,4),
pf, di struttura ciclica (4,4,2,2).

(a) Provare che l'ordine di <0> e <z-> ¢ 1 oppure 5.
(b) Determinare ¢ e # in modo che <a> A < ﬂ> abbia ordine 2.

(c) Determinare ¢ ¢ £ in modo che <a> m( ﬂ> sia il sottogruppo banale.

(a) Provare che 5 =2 ¢ l'unico intero maggiore di 1 per il quale ¢(n) € dispari.

(b) Determinare tutti gli interi 5 >1 tali che 37" =1 (mod>5).

3. Si consideri il polinomio f(x)= -5y +6¢ Z[x].Dato un primo positivo p, sia

f(x) la sua riduzione modulo p.

(a) Provare che f(x) non hain Z, radici di molteplicita maggiore di 3.
(b) Sapendo che per p =643 il polinomio f(x) si decompone in 7, PR nel

prodotto di fattori lineari, provare che 2*'* =1 (mod 643).



